Calculs de déterminants

Dans tout le probléeme,b,c désignent des réels et un entier supérieur a 1.

Partie |

Soit A, le déterminant de la matrice carrée d'ordrdormée de la maniére suivante :

les éléments de la diagonale principale sont égauxceux au dessus de la cette diagonale valegtt
enfin ceux en dessous de la diagonale vatent

b a b b
Ainsi: A, =la, A, =|" *letA,=|c a b|.
€ a cC C a

1. CalculerA;, A, et A,.

2.a CalculerA, danslescag=c eta=b.

2.b  CalculerA, dansle casoli=c.

3. On supposeé = ¢ etn > 3.

3.a EtablirqueA, —(2a—b—c)A, ;+(@—b)a—c)A, ,=0.

On pourra par exemple opérer avec les deux desn@@lennes puis faire la méme manipulation sur les
lignes.

3.b Donner I'expression du terme général de leeduit, ), ., -

Partiell

Dans cette partie,,...,a, désignentn réels. On désire calculer le détermindht de la matrice carrée d’ordre
n formée de la maniére suivante :

Les coefficients diagonaux sont les...,a, , les coefficients au dessus de la diagonale sgnbéab tandis

gue ceux en dessous de la diagonale valent

o b a b b
Ainsi D, =|a,|, D, = . etD,=lc a, b|.
cC C Qg
1. Dans un premier temps, nous supposoas: .

On poseD, (z) , le déterminant de la matrice obtenue en ajoutaattous les coefficients de la matrice
définissantD, .

a+z b+z - btz
Ainsi D, (z)=|°1T% ®@FT baal
c+x c+zx a,+z

l.a  Montrer quer — D, (z) estune fonction affine, c'est-a-dire qu'il existgs € R tel que pour tout
zeR, D (x)=azx+0.

1.b Calculera et 8 en évaluantD, (z) pour des valeurs judicieuses de

l.c  Endéduire I'expression de, .

2. On désire calculeD, dans le cas oli=c.

2.a  Onfixe le paramétre et on fait varier le paramétte dansR . Etablir queD, apparait alors comme
une fonction continue de la variabllevariant dansR .
2.b  Endéduire la valeur dB, dansle casoli=c.



